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где функция со: 01-*-R. такова, что о'(р) может менять знак в конечной 
области изменения р при начально-краевых условиях 

(2) и(х, 0) = и0(х), и(0, t) = и(1, t) = 0. 

Как указано в [1], [2], для задачи (1), (2) имеет смысл рассматривать только 
обобщенные решения, поскольку в случае общего положения классические 
решения не существуют для неаналитических начальных данных, а для 
аналитических существуют только локально. Кроме того, следует отметить, 
что для рассматриваемой задачи не проходят стандартные схемы доказатель­
ства существования обобщенных решений в силу немонотонности оператора 
в правой части (1). 

В работе [2] доказана локальная теорема существования континуума 
регулярных решений (т. е. решений, для которых все входящие в уравнение 
(1) выражения суммируемы с квадратом) задачи Неймана для уравнения (1) 
в предположении о кусочной линейности функции со. В настоящей работе 
на основе другой техники для широкого класса функций со и некоторого 
множества начальных данных доказаны теорема существования континуума 
регулярных решений задачи (1), (2) и теорема об устойчивости стационарных 
регулярных решений, на которых функция со' положительна. 
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Рассмотрим задачу Коши 

W ^Tt Kbut = fi(u>h *>0, х ^ т , и г (0 , я) = и? (*), • ' 

i = l, . . . , п, u = (ui, . . . , ип), где Aj= const > 0 , 
0 ^ и\ (х) ^ ct = const, fi (и) ]> 0 при ut = 0, и ^ 0, 

выполняется балансное условие 
(2) Ш + . . . + fju) = 0. 
Пусть и = u(t, х) — классическое решение задачи (1), vt = vt(t, x) 

(i = 1, . . ., п) — решение задачи 

(3) Lvi = -^---XAvi = ui, t>0, vt (0, х)=0, Я > т а х ^ , 
* г 

X = const, z = z(t, x) — решение задачи 
(4) Lz = 0, z (0, х) = и\(х)+ ... + и°п (х). 
Из (1) — (4) следует соотношение 

t п п 

\ 2 ^ i ^ + 2 {^—'ki)vi = Xz(t, X). 
0 i=i г = 1 

Оно дает информацию о поведении u(t, х) при t —•- оо при финитных 
и\(х) ^ 0, лежит в основе доказательства существования глобального реше­
ния задачи (1) при дополнительных условиях | ft(u) | ^ С(1 + \ и |г+8). 
г = 3 при т = 1, г = 2 при т > 1, & > 0 — достаточно мало. 

6. В. В. Ч е п ы ж о в «Неограниченный аттрактор квазилинейного 
параболического уравнения». 
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Рассматривается смешанная краевая задача для квазилинейного уравне­
ния второго порядка параболического типа 

(1) dtu(x, t) = Аи(х, t) + l-u(x, t) + f(u(x, t)), 
(2) и \t=o = и0(х), и |an = 0, х ^Q, t 6 R.+. 

Здесь Q c iln — ограниченная область, к — положительное число, f(u) -> О 
при \и | -> оо, и0(х) 6 -ff*(Q). 

Задаче (1), (2) соответствует нелинейная полугруппа, действующая в про­
странстве #о(й): St(u0(-)) = u(x, t), t^O, x£Q. 

Доказаны следующие теоремы. 
Т е о р е м а 1. Если X не является собственным значением оператора —А 

при нулевых граничных условиях, то полугруппа {St} задачи (1), (2) имеет 
неограниченный максимальный аттрактор 51; множество 51 ограниченно ком­
пактно в Щ и на бесконечности притягивается к конечномерной неустойчи­
вой инвариантной плоскости, соответствующей линейной задаче (когда 
/(«) » 0). 

Во второй теореме дается описание структуры множества 51-
Т е о р е м а 2. Множество 51 является неустойчивым многообразием 

М+(Щ, выходящим из множества стационарных точек Ш уравнения (1). 
7. Ю. Г. Р ы к о в «О поведении носителей обобщенных решений квази­

линейных уравнений первого порядка при малых и больших значениях 
времени». 

Рассматривается задача Коши: ut + A(t, x, u)x -f- B(t, х, и) = 0, х £ R, 
и(0, х) = и0(х). Здесь A(t, x, и), B(t, x, и) — непрерывные функции, достаточ­
но гладкие по х, t; B(t, x, и) монотонно возрастает ло и; Аи^ 0; 

Аие С(К+ X 31 X ( R \ {0})); B(t, х, и) + Ax(t, x, и) > 0; 

и0 6 Ь°°(Щ П ЬЦЩ. 

Т е о р е м а 1(о локализации). Пусть supp u0(x) а [с, d], 0 ^ щ(х) ^ 

Ax(t, х, и) + B(t, х, и) > b0(t)v, 
b0 6 С, 0 < Av(t, х, v) < a0(t)a(v), и £ [0, М], а0 > 0, 

а0 £ С, a(v) ^ 0 непрерывна и монотонно возрастает; \ а0 (т) а ( М X 

X ехр( — \ b0(s)ds) ) d% < -f оо. Тогда существует такое х*, что u(t, х)==0 
о 

при х ^ с, х ^ х*. 
Т е о р е м а 2 (об отсутствии локализации). Пусть supp и0(х) сг [с, d]7 

и0 6 С, и0^ 0, и0(х) ф 0; A(t, x, v)/v^. A(t, x, w)/w, 0 < и ^ w; Ax (t, x, v) -\-
+ B(t, х, и) < b0(t)v, b0 > 0, b0 6 С; 6a0(t)a(v) < Av(t, х, и) < a0(t)a(v),Q < 
< б < 1 , а0 > 0, а > 0 , а0 6 С, а 6 ^ ( ( 0 , 1]) f) С([0, 1]); существует 
такая постоянная о >> 0, что Л(£, ж, v)^ov Av(t, x, v) для малых и; а(0) = 0, 
а ^ 0, а(ш?) J> зс(и;)а(г;) ?г/ж 0 < w ^ 1 и малых v, % 6 C, % ^ 0, X(^) #03_ 

+ °° Т.; 

растает; \ а0 (т) % ( exp ( — \ b0 (s) ds)\ d% = + ° ° - Тогда для любого х* >d 
о о 

существует такое £*, что u(t, х*) > 0 при t > t*. 
Найдены также условия наличия и отсутствия таких эффектов, как ко­

нечная скорость распространения возмущений, мгновенная компактифика-
ция носителя, стабилизация за конечное время. Полученные результаты 
являются точными для рассматриваемого класса уравнений, что иллюстри­
руется примерами. 


